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Lista de exercicios 2 — propriedades semanticas e
métodos de determinacao

1. Sejam A e B formulas. Classifique as afirmacoes a seguir em verdadeiras
ou falsas, justificando sua resposta.

(a) Se A é satisfativel, entao —A é satisfativel
(b) A é tautologia se = A é contraditéria.

(c) A é tautologia se A é satisfativel.

(e) Se AE B e A é tautologia, entdo B é tautologia.

)
)
)
(d) Se A é contraditéria, entdo —A é satisfativel.
)
(f) Se AF B e B é tautologia, entdao A é tautologia.

2. Para cada uma das sentencas abaixo, dizer se é contraditéria, satisfativel
ou valida:
(a) P— P
(b) P—-P
(C) -P—P
(d) P+~ P
() P—(Q— P)
(f) (P = (QVR)) = (PAN(Q——R))
(8) (PVR)AN(QVR)—= (PAQ)VER
() P=>Q— (PAQ)
3. Quando possivel, encontre uma interpretacdo que torne falsa cada uma
das férmulas abaixo. Quando nao for possivel, justifique.

(a) (P—=Q)—(Q—R)) = (P—=R)

(b) (P = Q)= R) = (P = (Q—R))
(€ (P=Q) = R) = (Q—=P)—>R)



(d) (P=(Q@—R)) = (Q@—(P
(€ (P=Q) = ((Q—R)— (P
) (P =N (@Q— R)) = (P
() (PV-Q)NQ) = (PAQ)
(h) P = (=@ = (-Q = =P))

R))
R))
R)

AN

4. Mostre que (A — B) — A é uma tautologia se A= (P — P) e B=Q.

5. Verifique se as formulas abaixo sao tautologias, contradi¢ées ou contin-
géncias.
(@) ~(P = Q) = (P — Q)
(b) (P=Q) = (Q = R)) = (P —R)
(c) (P—>Q)—P)—P
(d) P—= (-QAR) = P)
() (P=Q)V(Q—P)
) «Pvﬁﬁ%—ﬂwAQ
) "PA—(P — R)
)(P%Q) (QAP)

6. Verifique usando tabelas de verdade a validade das seguintes férmulas:

(f
(g
(h

(a) PA(QAR) < (PAQ)AR

(b) ~(PAQ) & =PV =Q
() PV(QVR) < (PVQ)VR

(d) ~(PV Q) & —PA=Q

(e) (P& Q) & R) & (P (Q & R))
() (P—=Q)V(Q—P)

(h) (P—=Q)N(Q— R)) = (P—R)

PV(QAR) < (PVQ)N(PVR)
(P—-Q)—P)—P
(k) PAN(QVR)« (PANQ)V(PAR)

)

)

) P

)

) (

() (P=Q) < (-Q—~-P)
)

)

)

)

)

) (P —-P)— P



7. Para as seguintes férmulas, responda: Seja J uma interpretacao que
interpreta todas as férmulas como sendo verdadeiras. Além disso,
J[P] =T. O que se pode concluir a respeito de J[Q] e J[R], em cada
um dos casos?

(a) ("PVQ) & (P—=Q)

(b) P-((Q@ >R)— ((P—R)—(P—R)))

(c) (P—= Q)< P

(d) (@ = ~P)

() (P—=(Q—R))«< (PAQ)— R)

() (P=Q) = ((PAQ) < P)AN((PVQ) < Q))
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